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ΘΕΜΑ A 

Α1 

 

 ι) Ποια γωνία ονομάζεται γωνία ενός ακτινίου;                             Μονάδες 2  
ιι)  Με πόσες μοίρες ισούται (περίπου) το 1 rad;                            Μονάδες 1                                  
     

Α2   ι) Πότε μία συνάρτηση f  :  Α   ΙR λέγεται περιοδική;                     Μονάδες 2 

ιι)  Στην συνάρτηση f  :  f(x)  =  -1  +  2  συν 








4

π
-2x , x   ΙR. Να βρεθούν: η περίοδος 

και τα ακρότατα της f;                                                                Μονάδες 2 
 

Α3  Να συμπληρωθούν τα κενά:  

ημ(-x)  = ημ(π  -  x)  = ημ(
2

π3
+ x)  = 

συν(-x)  = συν(π  -  x)  = συν(
2

π3
+ x)  = 

εφ(-x)  = εφ(π  -  x)  = εφ(
2

π3
+ x)  = 

σφ(-x)  = σφ(π  -  x)  = σφ(
2

π3
+ x)  = 

ημ(
2

π
-  x)  = ημ(π  +  x)  = -ημx  =  ημ(   )  

συν(
2

π
-  x)  = συν(π  +  x)  = -συνx  =  συν(   )  

εφ(
2

π
-  x)  = εφ(π  +  x)  = -εφ  =  εφ(   )  

σφ(
2

π
-  x)  = σφ(π  +  x)  = -σφx  =  σφ(   )  

ημ(
2

π
+  x)  = ημ(

2

π3
- x)  = ημx  =  συν(   )  

συν(
2

π
+  x)  = συν(

2

π3
- x)  = συνx  =  ημ(   )  

εφ(
2

π
+  x)  = εφ(

2

π3
- x)  = εφx  =  σφ(   )  

σφ(
2

π
+  x)  = σφ(

2

π3
- x)  = σφx  =  εφ(   )  

             Μονάδες 15 



 

 

 

Α4  Θεωρήστε τον ισχυρισμό: 

    «Υπάρχει γωνία ω για την οποία ισχύει ημω  =  

4

3
 και συνω  =  .

4

1
» 

ι)  Να χαρακτηρίσετε τον παραπάνω ισχυρισμό ως αληθή με το γράμμα Α  
    ή ως ψευδή με το γράμμα Ψ.  

ιι)  Να δικαιολογήσετε την απάντηση σας.                                       Μονάδες 3 

 
ΘΕΜΑ Β 

 

Β1  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    

 
 

Β2  

Αν για τη γωνία x ισχύει ότι 
2

π3  <  x  <  2π και 10  συν2x  -  3  συνx  -  4  =  0, 

      τότε:  

     α)  Να αποδείξετε ότι συνx  =  

5

4
                                               Μονάδες 5 

 
     β) Να υπολογίσετε τους υπόλοιπους τριγωνομετρικούς αριθμούς της  
          γωνίας x.                                                                           Μονάδες 5 
 
     γ) Να υπολογιστεί η τιμή της παράστασης  

     1  -  .
 x)- 

2

3π
εφ( ) x 

2

π
συν(

 x)- (πημ )x
2
3π

συν(  x)- 
2
π

εφ( 2




                                         Μονάδες 5 

 

α)  Αν ισχύει 3ημx  +  4συνx  =  5 να υπολογίσετε του τριγωνομετρικούς  
     αριθμούς της γωνίας x.                                          
β) Αν y  =  6ημx  +  8συνx, να δείξετε ότι:y   [-10,  10].                      Μονάδες 10  

 

  
ΘΕΜΑ Γ 

Γ1   
 
 

 
Γ2  
 

 
Γ3  
     

Έστω f  :  ΙR    ΙR,  μία συνάρτηση, η οποία είναι περιοδική με περίοδο Τ  =  7 
και η γραφική της παράσταση διέρχεται από το σημείο  Α(5,  2).    
Να βρείτε την τιμή του λ   ΙR, για την οποία ισχύει:  

f(2021)  -  λΤ  =  0. 
                                                                                                       Μονάδες 7  
Να δείξετε ότι: εφ1οεφ2ο…  εφ44οεφ45οεφ46ο…  εφ88οεφ89ο  =  1.  

                      Μονάδες 9 
 

Να δείξετε ότι: συν ημ4

16

π
 +  ημ4

16

π7
 =  1  - 2  συν2

16

π
 ημ2 .

16

π
             Μονάδες 9 

 
 

 
 



 

 

 

ΘΕΜΑ Δ 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

Έστω η συνάρτηση f  :  f(x)  =  α  +  β  ημ(ω  x), x   ΙR, όπου α,β,ω σταθεροί 
πραγματικοί αριθμοί με β  >  0 και ω  >  0. Αν η συνάρτηση f έχει περίοδο  
Τ  =  4π, μέγιστη τιμή το 5 και η γραφική της παράσταση διέρχεται από το 

σημείο Α 








2

7
 ,

3

π
 τότε: 

α)  Να βρείτε τους αριθμούς ω, α και β.                                         Μονάδες 7  

β)  Να δειχθεί ότι f(x)  =  2  +  3  ημ 








2

x
 και στο ίδιο σύστημα αξόνων να 

    σχεδιαστεί η γραφική παράσταση της f και της g  :  g(x)  =  ημx, στο 
    διάστημα [0,  4π].                                                                         Μονάδες 6  
γ)  Να βρεθούν τα διαστήματα μονοτονίας και τα ακρότατα  της f στο 
    διάστημα [0,  4π].                                                                         Μονάδες 6  
δ)  Να λυθούν γραφικά οι εξισώσεις f(x)  =  5 και f(x)  =  -1 στο διάστημα 
    [0,  4π].                                                                                        Μονάδες 6 
   

  
 

ΣΑΣ ΕΥΧΟΜΑΣΤΕ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!  

 


