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ΘΕΜΑ Ο

Α.  Έστω  μια ευθεία ε με εξίσωση Αx  + Βy  + Γ = 0  και Μ0(x0, y0) ένα σημείο 

εκτός αυτής. Να γράψετε τον τύπο που δίνει την απόσταση του σημείου Μ 0  

από την ευθεία ε.    

  Μονάδες  5  

Β.  Πότε η εξίσωση x2  + y2  +  Αx  + Βy  + Γ = 0  παριστάνει κύκλο; Ποιο είναι το 

κέντρο του; Ποια είναι η ακτίνα του;  

  Μονάδες  5 

Γ.  Να δείξετε ότι η εφαπτομένη του κύκλου C  : x2  + y2  = ρ2   στο σημείο του 

Α(x1 ,  y1) έχει εξίσωση   x x1  + y y1  = ρ2 .  

  Μονάδες 5  

 

Δ.  Να χαρακτηρίσετε κάθε μία από τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστή (Σ) ή 

Λάθος (Λ).  

 1.  Η εξίσωση  x2  + y2  = ρ2  με ρ   R  παριστάνει κύκλο  με ακτίνα ρ .  

 2. Ο κύκλος με κέντρο Κ (x0, y0) και ακτίνα ρ έχει εξίσωση   

(x   x0)  2  + (y   y0)  2= ρ2 .  

  3. Αν Α2  + Β2    4Γ = 0, τότε η εξίσωση  x2  + y2  +  Αx  + Βy  + Γ = 0  παριστάνει 

ένα μόνο σημείο, το  Κ (−
Α

2
, −

Β

2
).  



 

 

 

 4. Ο κύκλος C  έχει άξονα συμμετρίας τον x’x  όταν το κέντρο του Κ(x0, y0) 

βρίσκεται στον άξονα x’x. 

 5.  Αν Μ(x, y) σημείο του κύκλου C:  x2  + y2  = ρ2 ,  τότε  ρ ≤  x ≤  ρ.  

  Μονάδες 10  

 
 

ΘΕΜΑ 2Ο  

Δίνεται η εξίσωση:  (λ –  1)x  + (3λ –  13)y  –  11λ + 41 = 0  (1) όπου  λ   R.  

i. Να  δείξετε ότι για κάθε πραγματικό αριθμό λ η εξίσωση (1) παριστάνει ευθεία. 

  Μονάδες 6  

ii. Να δείξετε ότι για κάθε πραγματικό αριθμό λ οι ευθείες που παριστάνει η εξίσωση (1) 

διέρχονται από σταθερό σημείο. 

 Μονάδες  6 

 

iii. Αν  ε1, ε2 οι ευθείες που προκύπτουν από την εξίσωση (1) για λ = 4 και λ = 5 αντίστοιχα, 

να βρείτε: 

A. Την οξεία γωνία που σχηματίζουν οι ευθείες ε1  και ε2. 

B. Τις εξισώσεις των διχοτόμων των γωνιών που σχηματίζουν οι ευθείες  ε1  και ε2. 

 Μονάδες  8  

iv. Να προσδιορίσετε την εξίσωση της μεσοπαράλληλης των παράλληλων ευθειών  

ε1: 3x – y – 3 = 0 και δ: 3x – y + 5 = 0. 

 Μονάδες  8 

 

ΘΕΜΑ 3Ο  

Δίνεται η εξίσωση: x2  + y2  + (λ –  4)x  –  (2λ + 2)y  + 5λ –  20  = 0  (1) με λ   R.  

i. Να  δείξετε ότι για κάθε πραγματικό αριθμό λ η εξίσωση (1) παριστάνει κύκλο του 

οποίου να βρείτε το κέντρο και την ακτίνα. 

 Μονάδες 5  

 



 

 

 

ii. Να δείξετε ότι καθώς το λ μεταβάλλεται στο R τα κέντρα των κύκλων που ορίζονται από 

την εξίσωση (1) ανήκουν σε μια ευθεία.  

 Μονάδες 5  

iii. Να δείξετε ότι όλοι οι κύκλοι που ορίζονται από την εξίσωση (1) διέρχονται από δύο 

σταθερά σημεία Μ και Ν. 

 Μονάδες 5  

iv. Να προσδιορίσετε τις εξισώσεις των κύκλων C1 και C2 της μορφής (1) που έχουν ακτίνα 

ίση με 5. 

 Μονάδες 5  

v. Να προσδιορίσετε τις εξισώσεις των εφαπτομένων του κύκλου C1 που είναι κάθετες με 

την κοινή χορδή ΜΝ των κύκλων της μορφής (1) και στη συνέχεια να δείξετε ότι 

εφάπτονται και στον κύκλο C2. 

 Μονάδες 5  

 

 

ΘΕΜΑ 4Ο  

Α/  Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο ενώ τα ΕΑΒ  και  ΖΒΓ είναι ισόπλευρα 

τρίγωνα πλευράς α = 4. 

 

i. Να βρείτε τις συντεταγμένες 

των σημείων Ε και Ζ. 
ii. Να αποδείξετε ότι τα σημεία 

Δ, Ε και Ζ είναι συνευθειακά. 
iii. Να δείξετε ότι το εμβαδόν του 

τριγώνου ΑΕΔ είναι το ένα 

τέταρτο του εμβαδού του 

τετραγώνου ΑΒΓΔ. 

 
 Μονάδες 15 

Β/  Δίνονται τα σημεία Α(1,4) και Β(5,6). Να βρεθεί σημείο Μ που ανήκει 

στην ευθεία  (ε)  με εξίσωση y=x-1 ώστε το άθροισμα (ΜΑ)2  + (ΜΒ)2   να γίνεται 

ελάχιστο.  

 Μονάδες 5  

 



 

 

 

Γ/  Να θεωρήσετε ένα σημείο Α της δικής σας επιλογής που να ανήκει στην 

ευθεία (ε):𝑦 =
1

4
𝑥.   

1/ Να βρείτε το συμμετρικό του ως προς την ευθεία (δ): y = x. 

2/  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας (ε’) η οποία είναι η συμμετρική της (ε) 

ως προς τη (δ).  

3/ Αν (ζ): y = λx με λ   0 τότε μπορείτε να συνάγετε την εξίσωση της ευθείας 

(ζ’) η οποία θα είναι η συμμετρική της (ζ) ως προς την (δ): y = x; 

 Μονάδες 5  

 

 

KΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ  !!! 

 


