
 

 

 

 
 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ : ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 

ΤΑΞΗ / ΤΜΗΜΑ : Α’ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΠΕΡΙΟΔΟΥ: ΝΟΕΜΒΡΙΟΥ 2023 

 

ΘΕΜΑ Α  

Α1 Να αναφέρετε  δύο  κριτήρια ισότητας  τριγώνων  και δύο κριτήρια ισότητας  

      ορθογωνίων τριγώνων.  

 Μονάδες  5                                                                                 

Α2 Να χαρακτηρίσετε ως σωστή (Σ) ή λανθασμένη (Λ) κάθε μια από τις παρακάτω     

       προτάσεις.  

          α) Δύο ορθογώνια τρίγωνα είναι ίσα αν έχουν δύο πλευρές ίσες.  

          β) Τρία ευθύγραμμα τμήματα με μήκη  𝛼 = 3 , 𝛽 = 4 , 𝛾 = 7  , μπορούν  

               να αποτελούν πλευρές τριγώνου.  

           γ) Η μεσοκάθετος ενός ευθυγράμμου τμήματος είναι είναι ο γεωμετρ ικός  

              τόπος των σημείων του επιπέδου που ισαπέχουν από τα άκρα του τμή - 

              ματος.  

           δ) Δύο χορδές ενός κύκλου είναι ίσες αν και μόνο αν τα αποστήματα τους  

               είναι ίσα.  

            ε) Κάθε εξωτερική γωνία ενός τριγώνου είναι μεγαλύτερη από όλες τις  

               εσωτερικές.  

                    Μονάδες 10  

 

Α3  α) Να αποδείξετε ότι κάθε σημείο Μ της διχοτόμου μιας γωνίας ισαπέχει από  

         τις πλευρές της.  

      β) Να διατυπώσετε το αντίστροφο του παραπάνω ερωτήματος  

 Μονάδες 7+3              

ΘΕΜΑ Β                                                                                                                                                                                                                   

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο 𝛢𝛣𝛤  με  �̂� = 90ο  και η διχοτόμος της γωνίας  �̂� ,  η  

οποία τέμνει την πλευρά 𝛢𝛣  στο  𝛥. Από το  𝛥  φέρνουμε κάθετη  𝛥𝛦  στη  𝛣𝛤.  

Να αποδείξετε ότι:  

Β1  Τα τρίγωνα  𝛢𝛤𝛥  και  𝛥𝛦𝛤  είναι ίσα.  

Μονάδες 10  

Β2   Το τρίγωνο  𝛢𝛤𝛦  είναι ισοσκελές.  

Μονάδες 7  



 

 

 

Β3   Η ευθεία  𝛤𝛥  είναι μεσοκάθετος του τμήματος  𝛢𝛦.     

                Μονάδες 8  

ΘΕΜΑ Γ    

Θεωρούμε κύκλο  (𝛰, 𝜌) και εξωτερικό σημείο του  𝛲 .  Από το  𝛲 φέρνουμε τα 

εφαπτόμενα τμήματα  𝛲𝛢 και  𝛲𝛣.  Η διακεντρική ευθεία  𝛲𝛰 τέμνει τον κύκλο στο 

σημείο  𝛬.  Η εφαπτόμενη του κύκλου στο  𝛬 τέμνει τα  𝛲𝛢 και  𝛲𝛣 στα  σημεία  

𝛤 και  𝛥 αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι:  

Γ1  Το τρίγωνο  𝛲𝛤𝛥 είναι ισοσκελές.  

Μονάδες 10  

Γ2  𝛤𝛢 = 𝛥𝛣.  

Μονάδες 8  

Γ3  Η  περίμετρος του τριγώνου  𝛲𝛤𝛥 είναι ίση με  𝛲𝛢 + 𝛲𝛣.  

Μονάδες 7  

 

ΘΕΜΑ Δ                                                                                           

Δίνεται ορθογώνιο  τρίγωνο  𝛢𝛣𝛤  με  �̂� = 90ο .  Η διχοτόμος 𝛣𝛥 της γωνίας �̂� και  

το ύψος 𝛢𝛫 τέμνονται στο 𝛦. Η κάθετη από το 𝛦 στην 𝛢𝛣 τέμνει τις 𝛢𝛣 και 𝛣𝛤 

στα 𝛨 και 𝛧 αντίστοιχα.                              

Δ1  Να αποδείξετε ότι:                      

    α) Τα τρίγωνα 𝛦𝛨𝛢 και 𝛦𝛫𝛧 είναι ίσα.  

Μονάδες 6 

    β) Το τρίγωνο 𝛣𝛫𝛨 είναι ισοσκελές.   

Μονάδες 6  

     γ) Η 𝛣𝛥 είναι κάθετη στην 𝛢𝛧.   

Μονάδες 6  

 

 

 Δ2 Αν επιπλέον το ορθογώνιο τρίγωνο 𝛢𝛣𝛤 είναι και ισοσκελές  

     να αποδείξετε ότι η 𝛤𝛦 είναι διχοτόμος της γωνίας �̂�.           

Μονάδες 7                                                                                         

 

ΣΑΣ  ΕΥΧΟΜΑΣΤΕ ΕΠΙΤΥΧΙΑ !!!  

 

 

                


